5. FELADATLAP Gorbék és feliiletek elmélete
Feliiletek szarmaztatisa (henger-, kip-, konoid- és forgasfeliilet)

1. Adjuk meg annak a hengernek az egyenletét, melynek alkotéi parhuzamosak az x —y = 0,
y — z = 0 egyenessel és az xyz = 1, y + z = 3 gorbére tamaszkodik!

2. Hatdrozzuk meg annak a hengernek az egyenletét, amelyik a (C) : z+4+y+ 2z = 0,
22 + y? + 22 = 4 kérre tdmaszkodik és alkotéi parhuzamosak a (1,2, —1) vektorral!

3. Hatarozzuk meg annak a hengernek az egyenletét, melynek alkotéi merdlegesek a sikra
és az 22 — 2y% — 22 — 9 =0, 2 = 3 gorbére tamaszkodnak!

4. Irjuk fel azon hengerfeliiletek egyenleteit, amelyek alkot6i parhuzamosak az Oz tengellyel,
vezérgorbéik pedig
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5. Egy véaltozd (G) egyenes a térben végig parhuzamos marad a (e) : x = y = z egyenessel
ugy, hogy tévolsdga az A(3,0,0) fix ponttdl nem valtozik. Hatdrozzuk meg a (G) egyenes
altal generdlt feliilet egyenletét.

6. Hatarozzuk meg annak a hengerfeliiletnek az egyenletét, amelynek alkotéja parhuzamos
aze: x — 3z =0, y + 2z = 0 egyenessel és érinti a 422 + 3y? 4 222 — 1 = 0 feliiletet!

8. Hatédrozzuk meg annak a kipnak az egyenletét, melynek csticspontja V (1,1, 1) és alkotéi
a(0): (22 4+y*)? — 2y =0, 2z = 0 gorbére tdmaszkodnak!

9. Hatdrozzuk meg annak a V'(0,0,0) csicsponti kiupnak az egyenletét, amelyik a (C) :
x =acost, y = asint, z = kt gorbére tdmaszkodik!

10. Hatdrozzuk meg az origébdl az (z — 5)? + y? + 22 = 16 egyenletii gdmbhdz hizott
érint0k mértani helyét!

11. Egy r = 1 sugard korlapnak, amelyik parhuzamos az yOz sikkal a kozéppontja az
(1,0,2) pontban van. A P(0,0,3) pontban elhelyeziink egy fényforrast. Hatdrozzuk meg a
korlap xOy sikra esé arnyékat!

12. Igazoljuk, hogy annak sziikséges és elégséges feltétele, hogy egy masodrendii kupfeliiletnek
az Oz, Oy és az Oz tengelyek alkotéi legyenek az, hogy az x2, y? és 22 tagok egyiitthatéi
legyenek nullak.

13. Hatarozzuk meg annak a kupfeliiletnek az egyenletét, amelynek alkotdi az Ox, Oy és
Oz tengelyek és athalad a P;(1,2,1) valamint a Py(—2,1,2) pontokon.

14. Hatarozzuk meg azt a konoidfeliiletet, amelynek alkotdi parhuzamosak az y = z sikkal
ésmetszik ady :x=0,y+2=0ésdy:y+2—2=0,2 — 2y + 2 =0 egyeneseket!

15. Hatédrozzuk meg annak a feliiletnek az egyenletét, melyet az xOy sikkal parhuzamos, az
Oz tengelyre és az y = p, z = ax? + bz + ¢ parabolara tdmaszkodé egyenesek szarmaztatnak!



16. Hatarozzuk meg azt a konoidfeliiletet, amelynek alkotéi merélegesek az Oz tengelyre,
metszik az x = acost,y = asint, z = kt csavarvonalat és az Oz tengelyt!

17. Egy valtozd egyenes az alabbi egyenesekre tamaszkodik: dy : * — 2z = 0,y — 1 = 0;
do:x—y=0,241=0;ds: x+y=0,2—1=0. Irjuk fel a generdlt feliilet egyenletét!

18. Hatarozzuk meg azt a konoidfeliiletet, amelyet egy olyan A egyenes szdrmaztat, amely
tamaszkodik egy d egyenesre és egy olyan C korre, amely a a d egyenessel parhuzamos «
sikban talalhaté, mikézben parhuzamos marad egy a d egyenesre merdleges sikkal.

19. Hatarozzuk meg annak a forgasfeliiletnek az egyenletét, melyet az y = sinz, z = 0
gorbének az Ox tengely koriili forgatasaval nyeriink!

20. Hatdrozzuk meg annak a forgésfeliiletnek az egyenletét, melyet a z = 0, 2%/3 + y%/3 =
a?/? asztroiddnak az Oy tengely koliili forgatdsaval nyeriink!

21. Hatdrozzuk meg az (F) : 2—;—1—%—;, z = 0 ellipszisnek az Ox tengely koriil valé forgatasaval
kapott feliilet egyenletét!

22. Hatarozzuk meg annak a forgasfeliiletnek az egyenletét, melyet a d : x = y = z egyenes
Oz tengely koriili forgatasdval kapunk!

23. Hatarozzuk meg annak a forgasi hengernek az egyenletét, amely athalad az origdn és a
tengelyének egyenlete: d:2x —2—2=0,2 —2y —2z—3=0.

24. Egy 2Oz sikban lev6 kort megforgatunk az Oz tengely koriil. Hatarozzuk meg a kapott
forgasfeliilet (térusz) egyenletét!



