1. GRUPURI

FEz. 1.1. Fie p un numar prim si n € N*. Demonstrati (folosind teoria
grupurilor) ca daca exista a,b € Z relativ prime astfel incat

a®" +b*" =0 (mod p),
atunci 2" | p — 1.

FEx. 1.2. Fie G un grup finit. Notam cu n, numarul elementelor de
ordin 2 din GG. Demonstrati ca numerele ny si |G| au paritati diferite.

Ez. 1.3. Fie G un grup finit cu |G| = 2n, unde n este un numar impar.
Demonstrati ca G' are un subgrup de ordin n.

Ez. 1.4. Dati un exemplu de grup cu 4n elemente, unde n este un
numar impar convenabil ales, care nu are subgrupuri de ordin 2n.

FEz. 1.5. Fie G un grup finit cu |G| = 2n. Aratati cd numarul subgru-
purilor de ordin n ale lui G nu poate fi 2. (Incercati sa gasiti o solutie
care nu folosegte subgrupurile normale).



